
IV-3-e R�egression 4 août 2005 95sion simple ak1xJk10 de yJ0 sur xJk1. La variable ak1xJk10 , proje
tionorthogonale de yJ sur xJk10 (r�egression simple), est aussi proje
tionorthogonale de eyJ0 sur xJk10 (th�eor�eme des 3 perpendi
ulaires), alorsque la variable bk1 xJk10 est la proje
tion de eyJ0 sur xJk10 parall�element�a xJk20 (r�egression partielle). X0&ak1xJk10eyJ0 xJk10bk1xJk10 xJk20yJ0
Fig. IV.10. R�egression multiple et r�egression simple.Exemple Psy
hom�etrie. Comme on l'a vu au xIV-2-b (p. 82), le
oeÆ
ient de r�egression partielle bk1 = 0:106 di��ere du 
oeÆ
ient der�egression simple ak1 = 0:118. Le rapport de stru
ture bk1=ak1 vaut0:106=0:118 = 0:90 est peu inf�erieur �a 1 : il y a l�eg�ere att�enuation(voir p. 96 l'�etude de l'e�et de stru
ture pour deux variables).Variables r�eduites. Posons Ety xJk = �k et Ety yJ = �, d'o�u lesvariables r�eduites 1�kxJk0 et 1�yJ0 et rappelons que Corr(yJ jxJk) = rk.La r�egression simple de 1�yJ0 sur 1�k xJk0 est fk�k xJk0 , d'o�u ak = rk ��k .La r�egression multiple de 1�yJ0 sur ( 1�k xJk0 )k2K est7Pk �k�k xJk0 ; d'o�ubk = �k ��k , et la propri�et�e : 8k 2 K : bkak = �krk .3-e Cas parti
uliers et extensionsCas singulier (
olin�earit�e). Le 
as singulier de la r�egression peutêtre 
ara
t�eris�e de plusieurs mani�eres :| dans l'espa
e d'observables, le nuage projet�e parall�element �a l'axedes y est dans un sous{espa
e de dimension inf�erieure �a K ;| dans l'espa
e des variables, le sous{espa
e X est de dimensioninf�erieure �a K + 1 ; ou en
ore, entre les variables (xJk)k2K et 1J , ona des relations lin�eaires ; d'o�u le terme de 
olin�earit�e ;| la matri
e des varian
es{
ovarian
es des K variables pr�edi
tri
es7La notation �k (\beta{weights") pour d�esigner les 
oeÆ
ients de r�egressionpartielle r�eduits est usuelle dans les logi
iels.


